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Svolgere i seguenti esercizi. Le risposte vanno giustificate con brevità e
chiarezza.

1. Sia A un anello con un numero finito di elementi. Provare che gli elementi
di A o sono divisori dello zero, o sono invertibili.

2. Trovare tutte le soluzioni in Z del sistema di congruenze: x ≡ 0 mod 3
x ≡ 0 mod 7
x ≡ 1 mod 2

3. Sia G un gruppo di ordine 143. Dire quanti sottogruppi normali ha G.

4. Trovare tutti i divisori dello zero dell’anello Q[x]/(x2 − 4x + 3).

5. Sia K = Z3[x]/(x2 + 1). Provare che K è un campo perfetto. Trovare un
elemento a ∈ K tale che a3 = 2x + 1.


